Hetedikesek levelezd matematikaversenye Il. fordulo
Megoldasok

Egy kerékparos minden nap 8 km-rel hosszabb utat tett meg, mint az azt megel6zé napon. Ha
négy egymast kdvetd napon dsszesen 360 km utat tett meg, hany kilométert tett meg az utolsé
napon?

Megoldas 1.: Jeloljiik az elsé napon megtett ut hosszat x-szel. Ekkor a kerékparos a masodik
napon x + 8, a harmadik napon x + 16, az utolsé napon x + 24 km utat tett meg. Osszesen 360
km utat tett meg, tehat

X+X+8+Xx+16+x+24=360

Az egyenldségbdl kapjuk, hogy
4x + 48 = 360

Amibdl x = 78.
A kerékparos tehat rendre 78, 86, 94, illetve az utolsé napon 102 km utat tett meg. A négy
megtett Ut 6sszege valoban 360 km.

Megoldas 2.: Az egyes napokon megtett utak az elsd naptol valo eltérése, ,,tobblete”, egyszer,
kétszer, illetve haromszor 8 km, azaz 6sszesen hatszor 8 km. Ha ezt levonjuk a 360 km-bdl,
az els6 nap megtett Gt négyszeresét kapjuk. Tehat: 360 — 48 = 312 km, 312 : 4 = 78 km. Az
els6 napon megtett uthoz haromszor 8 km—t adva kapjuk, hogy az utolsé napon 102 km-t tett
meg a kerékparos.

A cserkésztaborban két csapatvezetd, két tdborozoval és egy kutyaval 4t akart jutni a folyon.
Csak egy 65 kg teherbird képességii csonak allt a rendelkezésiikre. Szerencsére mindegyikiik
(a kutyat kivéve) képes volt egyediil is atevezni a csdnakkal. Mindegyik csapatvezetd
megkozelitéleg 60 kg-os volt, mindkét taborozé megkdzelitdleg 30 kg-os és a kutya 12 kg-o0s.
Hogyan tudtak atjutni a folyén? Legalabb hanyszor kellett a csénakkal 4tevezni a folyon?

Megoldas:
elso atkelés: a két tdborozo atkel, az egyik visszajon a csonakkal.

masodik atkelés: az egyik csapatvezetd atevez, a mar ott 1évd tdborozd hozza vissza a
csonakot, a csapatvezetd a tilparton marad.

harmadik atkelés: a két taboroz¢ atkel, az egyik visszajon a csonakkal.

negyedik atkelés: a masik csapatvezetd atevez, a mar ott 1év0 taboroz6 hozza vissza a
csonakot, a két csapatvezetd a talparton marad.

otodik atkelés: egy taboroz6 atevez €s viszi magéval a kutyat is, majd visszajon a csonakkal
egyediil. A két csapatvezetd €s a kutya van a tulparton ekkor.

hatodik atkelés: a két taborozo atkel.

Tehat a folyon 11-szer kellett atevezni a csonakkal. ( 5 atkelés oda-vissza utat jelent, az utolso
atkelés csak odautat.)

Az atkelések sorrendje részben valtozhat (méas megoldas is lehet, volt olyan tanulo, aki két
megoldast is leirt ©) de a minimalis atevezés szama 11 marad.

Ha valaki szereti az ilyen tipust logikai feladatokat, ajanljuk figyelmébe a kovetkezd kis
programot: http://tablajatekos.hu/uj2001/2003/flash/1latkeles _2.html



http://tablajatekos.hu/uj2001/2003/flash/1atkeles_2.html

Tamas bacsi ¢és unokai kordnak szorzata 2010. Az Osszes unoka koranak Osszege 12 ¢és
semelyik két unoka nem egyidés. Hany unokaja van Tamas bacsinak?

Megoldas:
Bontsuk fel a 2010-et primtényezdi szorzatara. 2010 = 2-3-5- 67
Mivel a 2010 szorzat alakjadban Tamas bacsi kora is szerepel, az 6 kora 67 év lehet.

Az unokak koranak szorzata tehat 30. A 2 -3 -5 = 30 szorzatban szerepld 2, 3, 5 év viszont
nem lehet az unokék életkora, mivel ekkor az 6sszeg csak 10 lenne.

fgy a 30-at mas szorzat alakban kell felirnunk: a 30 pozitiv osztonak szama 8, az osztok: 1, 2,
3,5, 6,10, 15, 30

30=1-2-3-5 aszadmok Osszege 11
30=1:6-5 a szamok osszege 12
30=1-3-10 a szamok Osszege 14
30=2-3-5 a szamok dsszege 10
30=6-5 a szamok Osszege 11
30=3-10 a szamok Osszege 13

Ha a nagyobb osztokat tekintenénk, az életkorok Osszege még nagyobb lenne. Tehat a
felbontasok koziil az életkorok Osszege akkor 12, ha az unokdk 1, 5 és 6 évesek. Tamads
bacsinak harom unokéja van.

4. Az abran egy szabalyos haromszog és egy szabalyos Otszog lathatd. Hany fokos a f-val
jelolt szog?

Megoldas: A szabalyos hiaromszog belsé szdgei 60°-0sak. A szabalyos Otszog az 4bran
lathat6 moédon harom haromszdgre bonthato, tehat belsé szogeinek dsszege 3 - 180° = 540°,
egy belsd szdge 108°-0s. (A szabalyos 6tszog egy belsd szdgét az Stszoget a kdzéppontjabol
Ot egyenlGszart haromszogre bontasaval is megkaphatjuk.)
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Tehat az 4bran a = 60°, y = 108°. Masrész a § szog a y mellékszdge (tarsszoge), tehat & = 180°
—108°=72° . A B szdg a kis haromszog kiilsé szdge, vagyis f=180°— (180°—a -5 )=a +
5 =132°

A B-val jeldlt szdg tehat 132°-0s.

5. Egy téglatest €lei 3 cm, 4 cm és 5 cm hosszuak. A téglatest minden lapjat befestjiik zoldre,
majd a téglatestet lapjaival parhuzamos sikokkal 1 cm®-es kiskockékra vagjuk szét. Hany
négyzetcentiméter lesz az igy keletkezd Osszes kiskockén a festetlen lapok teriiletének
osszege?

Megoldas 1.: A téglatest térfogata 3-4-5 =60 cm®, a parhuzamos sikokkal vald
szétvagasnal tehat 60 db kiskocka keletkezik. Ebbol:
6 db belso kiskocka minden lapja festetlen
2:2+2-3+2-6=22 db kiskockadnak egy lapja festett, 6t lapja festetlen (ezek az
eredeti test lapjainak kozepén talalhato festett kiskocka lapok)
4-2+4+4-3+4-1= 24 db kiskockanak két lapja festett, négy lapja festetlen ( zeke az
eredeti téglatest €lei mentén kdzépen helyezkedd kiskocka lapok)
8 db kiskockanak harom lapja festett, harom lapja festetlen (ezek az eredeti téglatest
csticsaiban 1év0 kiskocka lapok)
Tehat a festetlen lapok szdma 6-6 +22-5+24-4+8-3 = 266, azaz a festetlen lapok
tertileteinek 0sszege 266 cm?. (Egy kiskocka lap tertilete 1 cmz.)

Megoldas 2.: A keletkezé 60 db kiskocka sszes lapjanak teriilete 60 -6 = 360 cm? A
festetlen lapok teriiletének Osszegét megkapjuk, ha ebbdl levonjuk a festett lapok teriileteinek
Osszegét. A festett lapok viszont a téglatest felszinét alkotjak, vagyis teriileteik egyiitt:
A=2-124+2-1542-20 = 94 cm® A festetlen lapok teriilete tehat 360 — 94 = 266 cm?.



